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10. Übung

1. Sei G eine Gruppe und U eine Untergruppe von G. Wir definieren eine Relation ∼⊆ G×G
durch a ∼ b gdw. ba−1 ∈ U . Zeigen Sie, dass ∼ eine Äquivalenzrelation ist.

2. Sei (G, ·) eine Gruppe und U ⊆ G. Zeigen Sie, dass (U, ·) genau dann eine Untergruppe
von G ist, wenn für alle u, v ∈ U auch uv−1 ∈ U gilt.

3. Sei (G, ·) eine Gruppe. Wir definieren

Aut(G) =def {η | die Abbildung η : G → G ist ein Isomorphismus}

Beweisen Sie, dass Aut(G) eine Gruppe bzgl. der Komposition von Funktionen ist.
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